
Тәжірибелік сабақ №4.  Еселі интегралдарды есептеу 

 

Мақсаты – Еселі интегралдарды есептеуді үйрету 

Мазмұны: екі еселі интеграл ұғымдарын, қасиеттерін, анықтамаларын 

біледі; 

қайталамалы интегралды есептеу әдістерін, жолдарын меңгереді; алынған 

нәтижелерді тексеру, есептеулер жүргізуге үйренеді 

Материалдармен қамтамасыз ету: әдістемелік нұсқаулар. 

 

Практикалық сабақтың әдістемелік нұсқаулары 

Есеп 1: Интегралдау ретін өзгерту
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 Интегралдау аймағын өзгертеміз: 
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Координаталар қиылысу нүктесін анықтайық  

 øèðåêIII
x

y
yyy

yy

yy
yx

yx

,
1

1
1122

2

2
2

22

22

2

2























 

Интегралдау реті былайша өзгереді. 
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Жауабы:
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Есеп 2. Екі еселі   20,11:122  yxDdyx
D

  интегралын тік 

төртбұрыш бойынша есептеп табу керек.  
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Есеп 3. Екі еселі   20,11:122  yxDdyx
D

  интегралын тік 

төртбұрыш бойынша есептеп табу керек. 

Шешуі: 
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Есеп 4.   
D

dyx 2  интегралды есептеу керек. Бұл интеграл 

2,1,
2

1
,8 2  хxxyxy  қисықтарымен шенелген облыста алынған. 
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Есеп 5. 0,,1 2  yxyx  сызықтармен шектелген G  облысы бойынша екі 

еселі    
D

dxdyyxxy 124  интегралын есептеп табу керек. 

 

Шешуі: 
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 Жауабы:  
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Практикалық сабақтың тапсырмасы 

 

Тапсырма-1. Берілген интегралды есепте. 

№1   4:10 22  yxDdyx
D

  мұнда D-дөңгелек. 

№2   4:9 2222  yxDdyx
D

  мұнда D-дөңгелек. 

 

№3   20,10:1  yxDdyx
D

  мұнда D-тікбұрыш. 

 

№4   20,10:22  yxDdyxxyx
D

  мұнда D-тікбұрыш. 

 

№5   20,10:  yxDdyxxy
D

  мұнда D-квадрат. 

 

№6   20,10:1  yxDdx
D

y
  мұнда D-квадрат. 

 

№7   20,10:22 2222  yxDdyxyx
D

  мұнда D-квадрат. 

 



Тапсырма-2. Берілген тікбұрыш D облысында қос интегралды есепте. 

№1 20,10:  yxDxydxdy
D
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№6 2/0,0:)sin(   yxDdxdyyxx
D

 

Тапсырма-3. Берілген D облысындағы   
D

dxdyyxf ),( қос интегралды 

интегралда. 

№1 0123,0423,5,3  yxyxxx  параллелограмның 

қабырғаларымен. 

№2 2,0,0  yxyx  үшбұрыштың қабырғаларымен. 

№3 0,0,122  yxyx  

№4 0,1,1  xyxyx  

№5 22 4, xyxy   

Тапсырма-4.   
G

dxdyyxf ,  қос интегралды қайталама интегралға екі тәсілмен  

келтір, егер: 

№1. G –ұшбұрыштың төбелерімен (1,1), (4,1), (4,4)  

№2. G –ұшбұрыштың төбелерімен (2,1), (5,2), (3,7)  

№3. G облысында 23xy   және xy 36   қисықтармен шектелген болса,  

№4. G –  44222  yxyx  дөңгелек болса, 

№5. G облысында 02 22  yxx  және 02 22  yxx   қисықтармен шектелген  

болса,  

 

Тапсырма-5. Берілген D облысындағы   
D

dxdyyxf ),( қос интегралды 

интегралда. 
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№2     432
22
 yx  

№3 6,2,  yxxyxy  үшбұрыштың қабырғаларымен. 



 

Тапсырма-6. Берілген D облысындағы   
D

dxdyyxf ),( қос интегралды есепте. 
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D
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